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Câu 1 (4 điểm): �iải hệ phương trình sau:
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Câu 2 (4 điểm): �h: ta: gi�� nh�n ABC n�i ti�p �ư䃨ng tr䃨n  .O , ,AD BE CF là ba �ư䃨ng

�a:  , , .D BC E CA F AB   �ư䃨ng th�ng EF �ắt BC t�i ,G �ư䃨ng th�ng AG �ắt �ư䃨ng
tr䃨n ( )O t�i �i�: .M

a) �h�ng :inh .AO EF

b) ��i N là trung �i�: ��nh BC �à H là tr�� t�: ta: gi�� .ABC �h�ng :inh r�ng
, ,M N H th�ng hàng.

Câu 3 (3 điểm): �h: , , 0� � c  thỏa :ãn 1.� � c   �h�ng :inh r�ng:

1 1 1 9
2� � � c c �

  
  

Câu 4 (3 điểm): �h: ba hình �uông      1 2 3, ,T T T �ó �� dài ba ��nh tương �ng là ba số nguyên

, 4, 8.x x x  Hỏi tổng diện tí�h �ủa ba hình �uông �ó b�ng 2019 �ơn �ị diện tí�h �ó �ượ�

không?

Câu 5 (3 điểm): �ó ba: nhiêu ���h sắp x�p ��� số  31, 41, 51, 61, 71, 81, 91 thành :�t dãy sa:
�h: tổng �ủa bốn số liên ti�p bất kỳ tr:ng dãy luôn �hia �h: 3 dư 1?

Câu 6 (3 điểm): �h: hà: số * *:f N N thỏa :ãn:
2 ( ) ( 1) ( 1), 2

(2 ( )) 2 , 1
f � f � f � �
f f � � �

     
   

�ính (2019).f
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ĐÁP ÁN

Đề câu 1 (4,0 �i�:):

�iải hệ phương trình sau:
2 2
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Đáp án câu 1:

CÂU 1 ĐÁP ÁN – HƯỚNG DẪN CHẤM ĐIỂM

�a �ó:
2 2

2 2

2 3 2x 4 0 (1)

2 5 0 (2)

x y xy y

x y xy y

     


    
(�)

�a �ó (1)   
2

2 2 0
2

x y
x y x y

x y
 

        2.0

�ới 2x y  thay �à: (2) ta �ượ� 2 1
1 0

1
y

y
y


     
�ới 1 1y x   
�ới 1 3y x    

1.0

�ới 2x y thay �à: (2) ta �ượ� 2
1

3 2 5 0 5
3

y
y y

y


   
  


�ới 1 2y x    

�ới 5 10
3 3

y x    

�ậy (�) �ó nghiệ: (x;y) là: � RoR �   � �o � R �    �oR �    � Rt
�
o � �

�
.

1.0



Câu 2 (4 điểm) : �h: ta: gi�� nh�n ABC n�i ti�p �ư䃨ng tr䃨n (O ). , ,AD BE CF là ba �ư䃨ng
�a:  , ,D BC E CA F AB   . �ư䃨ng th�ng EF �ắt BC t�i ,G �ư䃨ng th�ng AG �ắt �ư䃨ng
tr䃨n ( )O t�i �i�: M .

a) �h�ng :inh AO EF

b) ��i N là trung �i�: ��nh BC �à H là tr�� t�: ta: gi�� ABC . �h�ng :inh r�ng
, ,M N H th�ng hàng

Đáp án câu 2:

Ý Nội dung Điểm

a)

�a �ó  02 180OAC AOC  0.5

  0 090 90
2

AOCOAC ABC    
0.5

Mà  ABC AEF 0.5

  090OAC AEF AO EF     0.5

b)

��i N là trung �i�: ��nh BC �à H là tr�� t�: ta: gi�� ABC . �h�ng :inh
r�ng GH AN .

�h䃨: k�t �uả ��u a) �à t� gi�� �⦐H� n�i ti�p suy ra M n�: trên �ư䃨ng tr䃨n
�ư䃨ng kính AH , d: �ó HM MA .

0.5

�ia MH �ắt l�i �ư䃨ng tr䃨n ( )O t�i K , d: 90AMK   nên AK là �ư䃨ng
kính �ủa ( )O .

0.5

�� �ó suy ra ,KC CA KB BA  . �uy ra || , ||KC BH KB CH , d: �ó BHCK
là hình bình hành. �uy ra KH �i �ua N

0.5

�hi �ó , ,M H N th�ng hàng. 0.5
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Bài 3 (3.0 �i�:).

�h: , , 0� � c  thỏa :ãn 1.� � c   �h�ng :inh r�ng:

1 1 1 9 (*)
2� � � c c �

  
  

Đáp án

�a �ó 1 1 4
2� � � c � � c

 
   

0,5

�ương t�: 1 1 4
2� c c � � c �

 
   

, 1 1 4
2c � � � c � �

 
   

0,5

�� �ó ta �ần �h�ng :inh

0,51 1 1 9( ) (**)
2 2 2 4� � c � c � c � �

  
     

�hật �ậy, ta �ó 1 1 1 9
2 2 2 4( )� � c � c � c � � � � c

  
       

0,5

�uy ra 1 1 1 9( )
2 2 2 4� � c � c � c � �

  
     

0,5

�: �ó (**) �úng. �ậy (*) �úng. �ấu “=” xảy ra khi 1
3

� � c   0,5



Bài 5: (3,0 điểm) �h: ba hình �uông      1 2 3, ,T T T �ó �� dài ba ��nh tương �ng là ba số

nguyên , 4, 8.x x x  Hỏi tổng diện tí�h �ủa ba hình lập �uông �ó b�ng 2019 �ơn �ị diện tí�h

�ó �ượ� không?

Đáp án bài 5

Câu 5 NỘI DUNG ĐIỂM

�a �ó ��� số này , 4, 8x x x  lập thành :�t hệ thặng dư �ầy �ủ

::dul: 3 , t�� là �ó �úng :�t số �hia 3 dư 0,1,2

0,5

�hư �ậy tổng ba số 2 2 2, ( 4) , ( 8)x x x  khi �hia 3 dư 2 1,5

Mà 2019 khi �hia �h: 3 �ó số dư là 0 nên tổng diện tí�h �ủa ba hình

�uông �ó không th� b�ng 2019 �ơn �ị diện tí�h.

1,0



Đề câu 5:

�ó ba: nhiêu ���h sắp x�p ��� số  31,  41,  51,  61,  71,  81,91 thành :�t dãy sa: �h: tổng �ủa
bốn số liên ti�p bất kỳ tr:ng dãy luôn �hia �h: 3 dư 1?

Đáp án câu 5:

Ý Nội dung Điểm

�ì

31 1(::d 3), 41 2(::d 3),51 0(::d 3),61 1(::d 3),
71 2(::d 3),81 0(::d 3),91 1(::d 3),

   
  

0,5

�ên ta �ó th� �i�t l�i ��� số:  31,  41,  51,  61,  71,  81,91 bởi ��� số
1,2,0,1,2,0,1 . �iả sử 1 2 3 4 5 6 7, , , , , ,� � � � � �� là :�t s� sắp x�p thỏa :ãn yêu
�ầu �ề bài.

0,5

�a thấy 1 2 3 4 4 5 6 72 ( ) ( )(::d3)�� �� � � � �        0,25

1 2 3 4 5 6 7 4 4( ) 1(::d3)�� � � � �� � �          0,25

�ì 4 1(::d3)�  nên 1 2 3, ,� � � là s� sắp x�p �ủa ��� số 0,1,2 0,25

�ì 4 2 3 41 2 53 1(::d3)� � �� � � � �     0,5

�ên 1 5 ( 3)� � �od 0,25

�ương t�, ta �ũng �h�ng :inh �ượ� th� t� �ủa ��� số 1 2 3, ,� � � �ũng �ượ�
x�� �ịnh duy nhất bởi ��� số 5 6 7, ,� � �

0,25

�ầy �ó: 33.2 .3! =144 s� sắp x�p. 0,25



Đề Câu 6: (3,0 điểm)

�h: hà: số * *:f   thỏa :ãn:
2 ( ) ( 1) ( 1) (1)

(2 (n)) 2 (2)
f � f � f �
f f �

   
 

. �ính (2019)?f

Đáp án câu 6:

CÂU NỘI DUNG ĐIỂM

6 �� (2) ta �ó :

   
   

2 (n) 1 1

1 (n) (n) 1 ,  . (3)

f f � f �

f � f f f � � 

   

       

0,5

�� (3) suy ra    (n) 1 ... (2) 1f f � f f c     

�: �ó :

 
 

 
   

(n) 1

(n 1) 2
...........

(2) 1

(n) 1 1

f f � c

f f � c

f f c

f � c f

  

   

 

   

0,5

�hay �à: (2) :

2 2

2

2

(2 (n)) 2 2 2 (2 (1) 1)� (1) 2

1
2 (2 (1) 1)� (1) 0

1
(1) 1

f f � �c c f f �

c
c f f

c
f

      




    














�: �ó   *,f � � � N   �ậy  2019 2019f 

0,5


